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Résumé :

Cette  thèse  aborde  trois  problèmes  liés  à  la  géométrie  des  espaces  de  Banach  :  la
plasticité des boules unités fermées, la caractérisation des isométries linéaires surjectives,
et le problème d'extension isométrique connu sous le nom de problème de Tingley. Un
espace métrique est dit plastique si toute bijection 1-lipschitzienne de cet espace sur lui-
même  est  une  isométrie.  Actuellement,  les  connaissances  sur  les  espaces  métriques
plastiques sont limitées. En particulier, la question suivante reste ouverte : la boule unité
de tout espace de Banach est-elle un espace métrique plastique ? Un des objectifs de cette
thèse est d'explorer ce problème, notamment pour des espaces de fonctions continues sur
un compact.  Le deuxième axe de recherche concerne la  caractérisation des isométries
linéaires  surjectives  de  certains  espaces  de  Banach,  un  domaine  aussi  ancien  que les
espaces de Banach eux-mêmes. Nous étudions ce sujet pour des espaces de Banach "de
type combinatoire". Enfin, nous examinons un cas particulier du problème de Tingley pour
certains  espaces  "de  type  combinatoire".  Il  s'agit  de  déterminer  si  toute  isométrie
surjective de la sphère unité peut se prolonger en une isométrie linéaire de l'espace entier.


